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Folglich ist fiir |D| > 34 die Ungleichung (2) erfillt, ebenso fiir
{D| = 33, weil 3 Diskriminantenteiler, also h < 9 ist.

Fiir mogliche Werte .D mit 23 < [D| < 30 ist ¢ = 6 und daher & < 9.
Mithin ist (2) erfillt fir |D| =30 und |D]| = 29. In k(]/—ZG) ha.t_@_s
Primideal p = (2, Y—26) die Ordnung 2, das Primideal q = (3, 1+)/=26)
die Ordnung 3. Folglich mufl % ein Vielfaches von 6 sein. Wegen h < 9
ist k= 6 und (2) erfiillt.

Fir moégliche Werte von D mit 16 <|D| <22 ist & =5, also

5
A D
h< D) Fm) = 5+(4—3Q)+(4?) <7.
n=1 .
Mithin ist (2) erfiillt fiir | D} = 22. Piir |D] = 21 ist 3 Diskriminantenteiler,
also h < 6 < }|D|. Fiir |D| =17 ist _45'17)= —1, folglich & <5 < 1|D|.
Fiir mogliche Werte D mit 10 < |D| < 15 ist @ = 4, also

4D
3

h<4 +( ) <5.
In k(Y=14) hat das Primideal q = (3, 5+2)/ 14} die Ordnung 4. Da
sie ein Teiler von & sein muB, ist # = 4 und (2) fiir |D| = 14 erfillt. Fiir

D] = 13 und |D| = 10 ist (Zf‘g'—D') — —1, also ebenso 7 < 3 < } D],

Da fiir D =-~6 und D= —35 fiir ganzrationalzahlige  und y die
Gleichung #*— Dy? = 2 keine Lisung hat, ist in diesen beiden Korpern
der Primidealteiler von 2 Nebenideal und mithin (siehe oben !) ist fiir
diese beiden Korper h = 2. Folglich ist (2) nicht erfiillt fiir |D| =6,5,2
und 1. Damit ist der Beweis auch fiir negative D erbracht.
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K BONpOCY O MPOCTbIX UPPErynsipHbIX UHCnax

H. II. CnasyTckul (Jlemmurpam)

1. TIpocToe HEUeTHOE UUCIO P HABBIBACTCS UPPELYAAPHBIM, €CIH P TEINT
MCTHTENH XOTS OB OZHOIO M3 umcelr BepHywm, By, By, ..., Bp-s U pezysap-
HeL# B TIDOTHBHOM CiIydae. 37€Ch UHMCNA BepHYIUM IIOFYMHEHBI PEKYPPEHTHOMY
CHMBOTHNECKOMyY cooTHomermio (B-+1)¢ = B¥, &k =2, 3, ..., By =1. Obue-
M3BECTHA CBsI3h JTOC0 TIOHATHS C TeopHel anrefpamuecKHx uHMcell, a faxoxe
¢ guodanToBemM ampammsom (cm. [1], [2] u npyrme). B uacTHOCTH, NENBIH PFR
(aKTOB TeOpHH KPYroBoro moist R(e*iP) cymecrsemmsm 00pasoM 3aBHCAT OT
TOr0, SBISIETCA JHM IIPOCTOE UHCIIO P PEryIApHLIM HIM HeT.

Haympure GeCKOHEUHOrO KOJMHMYECTBA IPOCTBIX KPPErYJIAPHBIX JHCE BHIA
p = 3 (mod4) smepsrie soxasano Hencemom ([3]) (*). Bompoc o xommaecTse
NPOCTEIX MPPEryIfApHBIX uncel Bema p = 1 (mod4) m 0 KOJHMYecTBe PEryiap-
HBIX TPOCTBIX UMCENT OCTAETCH OTKPBITBIM, XOTS JAJIEKO NPOIBHHYTHIE BBIYHCIIC-
HHS HA 3JIEKTPOHHBIX MAIIMHAX JAIOT IIOBOX TIPEANOJArars, YTo B TeX M APYTHX
Secroneuno muoro ([7]).

2. Pesymsrar HMeHceHa JONONHAET Clle/yroInasd

TEOPEMA. Cyujecmeyenm 6eCKOHEWHO MHO0 NPOCHNX UPPEZYAADHBLX HUCEL
suda p = 2 (mod3).

TleHCIBUTETBRO, MyCTh POCTEIX MPPECYIAPHEIX waceT BHma p = 2 (mod3)
KOHEUHOE UMCIO: Py, ..., Pr. B CHIy Teopemel Jupuxme (o mpocThIX !mcns*ax
B apndMETHUecKO! IPOrPECCHH) MOYKHO BBIOpATh LEJoe UMCIO ¢ TaK, YTOOBL

T

Q=3¢ 11 (pi—1)+1 oxa3aiOCh IPOCTBIM HCIIOM. Paccmorpum umcio Bep-
i=1
yom ¢ gomepom T' = 4Q).
HS Suamenarers By pasex 30 =2-3 .5, Kak 9TO CIEAYET U3 TCOPEMEL IJITaymas.
TleticrBurensao, 2Q +1 = 3-2g];](p,;—1)+3 n 4Q+1= 12g}:[(p,-— 1)+
He SBISIOTCA TPOCTHIMA UHCIAMHE (TOCTeIHee KpATHO 5, un00, KaKk HM3BECTHO,
ps = 101).

(Y) OT0T HOUTH EMHCTBEHHBHL DE3YNBIAT B TEOPHH pacnpe;:enemin IPOCTHIX HPPErys~
DHBIX WHCENI HEOAHOKDPATHO BOCIPOMSBOJEICK B JMTEPATYpE (41, 5. HegmasuO szsnm:
([6]) pyrHEM CTIOCOBOM [OKA3AT, YTO HPOCTHIX HPPETYIAPHBIX THCEN Gecxoreuro maOro (Gone
<mabrit peayimrar!).
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Upcrmirrests By MOMKET COREPHKATh MPPEryJIApHBIE UHCHa BHAA P = 1 (mod 3)
I CONEPIKHT, KaK 5T0 ciaeAyer u3 Teopembl Bopomoro ([8]), mpocroe wmemo (.
I13 cpasuenus Kymmepa

() ——zg(modp,-), 1<i<r,

C7IefyeT, UTO MppPeryIApHbIE IIPOCTEIE WHCTA BrAa P = 2 (mod 3), KoTopsIX, 110
IIPE/ITIOTIOKEHHE0, KOHEUHOE YMCIIo, B uHCIHTeNs Bz He Bogar. Torma

1) 3By = 1 (mod3).

C ppyro# cropons! u3 ofobmennoro cpasrenns Bopowmoro-I'prona ([9] rumt
[10])

N-1
an—1 \ ak
2 S jym—1 ) ] r ;
2 B, =2 R (ak)m [j&‘ +(1—a") BN (mod N)
F=1
npu (@, N) =1, N > 1, B cryvae, KOraa m, % — dernsie B m = » (mod p(N)),
BBITEKAeT CpaBHEHHe THIa Kymmepa
aln,_ 1 all, — 1
2T == 2 " B, (mod N) ,

TaK 4YT0, B YaCTHOCTH,

a1 2—1
7 Br= »(f——ng (mod3) .

2

Tocnennee cpasHen®e, BIpOUeM, CIEAYET TAKOKE H U3 KIACCIYECKOIO CPAB-
HeHus Boponoro-I'prona

an—1
M

m=

—1
v (ak)m—1 [%] (modyp) ,

k=1

IAe p ¥ 2 — IpOCTOe, & 7} — UETHOE UMCIO.
Eom sxe monowurs @ =2 m yuects, uro @ =1 (mod3), ro upmmenm
K CPaBHEHFIIO ‘
(20 —1)By =1 (mod3)
HIIE
15By =1 (mod3),

TAKEM 0GPA30N, OKOHYATENSHO B IPOTHBOpENHE C @
@) 3By = —1 (mod3).

Mirax, MpperyaapHLIX NPOCTHIX Buia P =2 (mod3) (mm, uro mce pasHoO,
BuA2 p =5 (mod6)) Gecxomeuno mmoro. Otmersm TaKXKE, UTO CYU[ECTBYIOT

icm°®
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TaK¥Ee TIIPOCTBIE MPPETYISAPHBIE YMCIA P, UTO OFHOBpPEMEHHO P = 2 (mod3)
u p =1 (mod4), sanpumep, p = 101, 233 u gpyrue.

3. HaxoHell, M37I0)KEHHOE [OKA3aTeNBCTBO IIO3BOIUSIET JATh METOJ IMOCTpOe-
HAA MPPErYJAPHBEIX TIPOCTBHIX uHcel BHAa P = 2 (mod3). JefcrsurensHo,
€CTH B3ATH UPPETYIAPHBIE MPOCTBIE UMCTA B HEKOTOPOM KOJIUECTBE Dy, ...y Pr
TO COCTaBHMB IPOCTOE WKCiIo @ (0 yKA3aHHOMY BBILe 3aKOHY), 3ameTuM, uro (2)
BBUIONHSAETCS, & CpaBHeHMe (%) CIPaBeUIMBO JIMIIG [T p;cl<i<r u, cue-
JI0OBATENFHO, B WHCIHTENs By BXOMHT, H0 KpaifHelf Mepe, OJHO HMpPperyIsipHOE
npocroe umciao ¢ = 2 (mod3), ommruroe ot p;, 1 < ¢ < r. Ilomobmeie mocrpo-
€HHUST BOSMOXKHEI ¥ B CJIy4ae, paccMOTpeRHOM B [3].

OueBgHA aHAJOLHSA C JIOKA32TEINbCTBOM OECKOHEUHOCTH UIPOCTBIX YHCed
N0 DBKIIAAY, KOI/a IIOCTPOEHEHOE M3 HECKONBKHUX IIPOCTHIX WHCEN YHCI0 DBKIMAA
¥MeeT IPOCTOH HelMTelb, OTIMUHBIH OT IepBOHAYANBHO B3SATHIX.
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