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& la nouvelle variable d’intégration ¥y’ = 2" —2'4-y en tenant compte
des estimations (12). La constante £ figurant dans les conditions en que-
stion sera évidemment indépendante de lindice k.

La sphére P9, qui contient l'origine, étant choisie arbitrairement
et ne différant par ailleurs en rien des sphéres Prouk=1,2,...,1le se
cond sommande de (18) satisfait également aux conditions analogues
A (14) et toutes les estimations établies sont vraies dans l'ensemble @,
tout entier. Il est ainsi démontré que

IFaly <2 et |[Fp—Fgl, <Qlle’—a];.

Ces conditions et celles de (14) entrainent d’aprés (10) et (11) les
propriétés (8) et (9) de F,, quil s’agissait de prouver.
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Né le 9 septembre 1902 au village Piotrowo prés de Plock, Witold
Wolibner passa en 1921 son baccalauréat au lycée de Plock et prit I'in-
scription & la Faculté de Philosophie (Section des Sciences mathémarti-
ques et naturelles) de ’Université de Varsovie. Aprés y avoir étudié les
mathématiques, la physique, ’astronomie, 1a logique et la psychologie,
il y obtint en 1930 le grade de docteur en philosophie pour sa thése
de doctorat intitulée , Contribution & la théorie des fonections analy-
tiques”.

Depuis 1927, Witold Wolibner fut occupé & I'Institut d’Aérodyna-
mique nouvellement fondé auprés de 1’Xcole Polytechnique de Varso-
vie. Il y travailla, avec un reliche de trois ans, jusqu’an début de la IT™°
guerre mondiale. Depuis 1935, il occupa, en outre, le poste d’assistant de
mathématiques & D’Xcole Polytechnique de Varsovie et fut actif pour
Pannuaire ,Fortschritte der Mathematik” qui le comptait parmi ses
critiques scientifiques permanents.

En 1939, lors de V'invasion allemande, il enréla, malgré la faiblesse
de sa santé, au IT Bataillon des Volontaires pour la Défense de Varsovie
et y combatta jusqu’s la chute de la capitale. En 1941, il trouva réfuge
avec sa mére & la campagne ol il vécut dans des conditions matérielles
trés pénibles, 8’y vouant toutefois & lenseignement scolaire secret. En
novembre de 1944, aussitét aprés la libération de la région du pays oit il
se trouvait, il devint maitre des mathématiques au lycée de Staszéw, qu’il
ne quitta qu’en 1947 pour aller s’établiv définitivement & Wroclaw, 1'uni-
versité et 1’école polytechnique de cette ville (fondues & cette époque en
une unité commune) lui ayant offert la chaire de la Mécanique rationnelle
& la Faculté des Mathématiques, Physique et Chimie. En qualité du pro-
fesseur et du chef de cette chaire, il travailla jusqu’a sa mort qui Pemporta
peu avant sa titularisation votée 4 I'unanimité par le Conseil de la Faculté.
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11 associait ce travail, depuis 1953, au professorat & 1'Institut Mathéma-

tique de I’Académie Polonaise des Sciences et, depuis 1956, aux fonctions

du dirigeant le Groupe de la Mécanique rationnelle au méme institut.
Il mourut le 9 janvier 1961 & Wroclaw.

*

L'oeuvre scientifique du professeur Witold Wolibner appartient
au domaine de Panalyse mathématique entendue dans un sens aussi
vagte que général. Connaisseur fin et profond de l'analyse classique, il
fut entre autres 'auteur des résultats originaux de topologie générale
et de la théorie des déterminants, ce qui témoigne de ’étendue de ses in-
téréts mathématiques. Mais c'est surtout le domaine des fonetions ana-
lytiques et celui de I’hydromécanique qui lui ont été les plus familiers
et qu'il a enrichi de ses travaux les plus intéressants. A la suite des lon-
gues anndes du travail & 'Institut d’Aérodynamique, il devint un excel-
lent maitre en art de calculer, n’hésitant pas & s’engager dans des calculs
les plus compliquées et sachant y discerner l’essentiel.

11 débuta dans la recherche scientifique par sa thése de doctorat con-
sacrée au probléme de caractériser les ensembles des valeurs des fonctions
analytiques qu’elles prennent & leurs points singuliers [1](%). Il y & démon-
tré qu’une fonction continue sur le plan fermé et analytique hors un
ensemble ponctiforme prend nécessairement dans cet ensemble toute
valeur prise par elle ailleurs.

Plus tard, il s’occupa de la théorie des fonctions multivalentes et lui
consacra quelques fravaux intéressants. Les problémes fondamentaux
de cette théorie consistent notoirement # caractériser les fonctions uni-
valentes dans le cercle-unité, ou & Dextérieur de ce cercle, par des systémes
d’inégalités pour les coefficients de leurs développements en séries de
Taylor ou de Laurent. Il s’agissait soit d’une caractérisation compléte,
c’est-i-dire d’un systéme infini d’inégalités constituant conjointement
une condition nécessaire et suffisante pour que la fonetion considérée
soit univalente, soit d'une caractérisation partielle, & savoir d’un systéme
d’inéga.lités, possiblement simples, ne constituant que des conditions né-
cegsaires.

Le probléme d'une caractérisation compléte fut résolu par lui dans
son travail [9]: il y montra que pour quune fonction holomorphe & 1’exté-
rieur du cercle-units,

b b
(1) L L
p(l) = [+ R + 2 +oy |8 >1,

(*) Les numéros entre crochets sont coux des Publications mathé i
( v " > maitiques
de Witold Wolibner, voir ce faseicule, p. 360. !

WITOLD WOLIBNER 355

soit univalente, il faut et il suffit que 'on ait, pour toute suite finie
Dy, Xay -..y Xy, de nombres complexes, ’inégalité

(2) D Elef <0,

=T
ol ¢, sexpriment arithmétiquement par =, z;,..., #, et par les coef-
ficients b,, by, ... de (1). En vertu de Videntité

> ?; = gyt a9 (8 2 lp (D),

Jj=—n

les sommandes du membre gauche de I'inégalité (2) sont certaines formes
d'Hermite de paramétres arbitraires x,, #;, ..., %,. En y appliquant des
conditions connues pour que ces formes soient de signe constant, on par-
vient & en tirer des systdmes d’inégalités équivalents & 'inégalité (2),
mais qui ne contiennent déjh que les eoefficients de (1). Ce beau résultat,
dft & Wolibner, appartient dés lors aux théorémes classiques de la théorie
des fonctions analytiques. Les conditions du méme genre que (2) ont été
trouvés indépendamment aussi par Biernacki (2) et Goluzin (*), mais seu-
lement comme néeessaires, ce qui est relativement bien plus facile. Wolib-
ner a établi cependant un fait essentiel et difficile, & savoir qu’elles sont en
méme temps suffisantes. Des conditions & la fois néeessaires et suffisantes,
proches de (2), ont été établies également par Grunsky (4) en 1939, mais
par une méthode longue et pénible, tandis que la démonstration de Wo-
libner était de beaucoup plus simple.

Le probléme d’une caractérisation partielle fut traité par Wolibner
dans son travail [5]. Il y énonca I’hypothése que les inégalités

(3) byl <2)(m+1) ot m=1,2,...

constituent une condition nécessaire pour I'univalence de la fonction
@(L) de la forme (1) et il démontra cette hypothése sous certaines condi-
tions supplémentaires. I1 y montra également que cette hypothése est
plus générale que la fameuse hypothése de Bieberbach dont la question
demeure ouverte jusqu’s présent et d’aprés laquelle on aurait

(5) 4 <7 ol n=2,3,..

(%) M. Biernacki, Sur les fonctions en moyenne multivalentes, Bulletin de la
Société Mathématique de France 70 (1946), p. 5.

) G.M. Goluzin, Uber p-valente FunktionenMatematitcheskii Shornik 8 (1940),
p. 277-284.

(%) H. Grunsky, Koeffizientenbedingungen fiir schlichi abbildende meromorphe
Funktionen, Mathematische Zeitschrift 45 (1939), p. 29-61.
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pour toute fonction univalente dans le cercle unité
Fz2) = 2+ 4,87 +...

L’hypothése (4) ne s’est pas avérée en toute généralité, c'est-i-dirve
pour toutes les fonctions univalentes de la forme (1), comme l’ont montré
Garabedian et Schiffer (), mais sa validité embrasse plusieurs classes
fort importantes de telles fonctions, celle par exemple de toutes les fone-
tions étoilées.

Quant aux autres travaux de Wolibner concernant les fonctions
analytiques, il généralisa dans son travail [8] les connus résultats de Faber
sur les rapports entre leurs singularités. I1 y envisagea les couples de fone-
tions analytiques f(2), ¢(2) engendrées dans entourage du point 0 par
les séries

respectivement, oi
o
b;
O, = E =" pour =#=20,1,...,
i ]2
=0

efi établit des relations entre les régions de l’existence de branches uni-
voques des fonctions en question et la situation de leurs points singuliers.
Ce furent les caleuls liés & ces solutions qui ont dirigé son attention sur
la théorie des déterminants, & laquelle il consacra son travail [13], le dex-
nier paru de sa vie.

Les débuts de ses travaux en hydroméeanique, et qui se rattachaient
a ses occupations professionnelles & PInstitut d’Aérodynamique, ont eu
pour sujet principal les problémes du vol des avions et ceux de leur con-
struction. Parmi ces travaux de Wolibner, un seul a été publiée, & savoir
[4] (en polonais). Il traite de la méthode pour calculer les données concer-
nant le gouvernail horizontal et ’emplacement du centre de gravité par
rapport & l’aile de fagon & assurer la stabilité longitudinale de lavion.
Mais cet ouvrage, comme d’ailleurs ses antres ouvrages de ce genre, étaient
loin de satisfaire leur auteur; c’est pourquoi Wolibner élargit considérable-
ment ses recherches dés le début en s’attaquant déja en 1933 & des problé-
mes les plus fondamentaux. Il établit dans son travail [3] Vexistence,
pour un temps infiniment long, de la solution des équations du mouvement
plan d'un fluide parfait, homogéne et incompressible, remplissant
une région fixe quelconque, la distribution initiale du tourbillon étant

'(5) P. R. Garabedian and M. Sechiffer, 4 coefficient inequality for schlicht
functions, Annals of Mathematics 61 (1955), p. 116-136.
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arbitraire. O%était 15 le premier résultat non local dans le cas des équa-
tions non linéaires aussi compliquées que celles d’hydromécanique. On
leur avait consacré de nombreux travaux, & en citer avant tout ceux de
L. Lichtenstein, mais on n’est pas allé par deld les démonstrations de
Dexistence locale des solutions. Le résultat non local de Wolibner est &
considérer comme un suecés remarquable, surtout & défaut d’outils tels
que les méthodes topologiques de Leray et Schauder, inventées un an
plus tard.

Le travail [3] de Wolibner mérite ’attention aussi d’un autre point
de vue: ce qu'en le comparant aux travaux des autres auteurs d’alors
qui traitaient des sujets analogues, on est frappé par I’homogénéité des
déductions dont il est saturé. Les lemmes consécutifs n’y concernent que
les propriétés de la distribution des tourbillons, des vitesses et des dépla-
cements des particules du fluide. Ce style de recherche et ce mode de pen-
ser lui ont ét6 imposés par son intuition du méeanicien et sa passion par-
ticuliére pour hydrodynamique.

En 1951 parut sa publication [6] contenant la solution du probléme
qui absorbait depuis longtemps son esprit. Il s’y agissait du mouvement
plan du liquide visqueux, incompressible, entourant sur le plan infini
un contour fermé. Le résultat est I'impossibilité d'un mouvement stable
lorsque 1’énergie du liquide en mouvement est finie. Non seulement que
ce résultat constitue umne caractérisation mécanique intéressante des
mouvements stables, mais encore il montre que ¢’est ingtabilité du mou-
vement qui est la source des forces agissant sur un eorps qui se meut avec
une énergie cinétique finie du liguide. Ce travail de Wolibner apporte une
généralisation considérable des résultats des autres auteurs, et encore
sous des hypothdéses si simples et naturelles (énergie cinétique finie
au lieu de la vitesse s’évanouissant uniformément & I'infini).

A o6té des problémes classiques de Uhydromécanique, Wolibner
s’intéressait & ceux de la méeanique des autres milieux. I consacra par
exemple une communication [11], aussi suceinte qu'importante, au mou-
vement des corps friables. Le probléme en était de savoir quelle forme
a le tenseur des pressions lorsqu’on suppose que les forces superficielles
se présentant dans un milieu friable se comportent & la maniére des ré-
actions des corps solides. I’analyse de ce probléme conduisit Wolibner 3
la conclusion que seul le frottement des corpuscules # Détat de
repos relatif peut &tre la source des forces en question. C’est 1a une justi-
fication rigoreuse de la condition dite de Coulomb et que I'on admet,
comme l'une des conditions possibles, quand on envisage les tensions
dang des milieux friables. La communication apporte également une
description et une classification de tous les mouvements possibles de
tels milieux.
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Plus récemment, Wolibner cherchait & «xpliquer ¢galen:ent certaing
phénomenes liés au mouvement des glaciers. Il g’intéresrait tout parti-
culitrement & la question, jusqu’a quel point le mouvement d'un glacier
ge laisserait timiter comme celui d’un liquide vifqueux.

Mentionnons enfin ses travaux se rapportant & d’autres domaines
des mathématiques. Dans I'vne de ses premiéres publications (voir [2]),
Wolibner établit diverces propriétés du sous-ensemble composé de tous
les points inaccessibles d’un ensemble fermé et construisit un ensemble
fermé plan dont toute composante, pourvu qu’elle ne se réduige & un
point, est formée exclusiverent de points inaccessibles de cet ensemble
fermé (c’est-a-dire de ses points p tels que tout continu qui unit p & un
point quelconque n'appartenant pas & Pensemble F en question passe
nécessairement aussi par des points de F distincts de p). La construc-
tion de cet exemple se laisge généraliser &4 un nombre quelconque de di-
mengions. Le travail [7] contient la construction d'un polynéme dont le
diagramme passe par n points arbitrairement donnés d’avance et ayant
les ordonnées différentes, la valeur de ce polynéme augmentant et dimi-
nuant simultanément & celle de la fonction formée en unissant les % points
congéeutifs donnés par des segments rectilignes. Le travail [10] a pour sujet
les conséquences du théoréme de Titchmarsh sur la convolution qui con-
cernent certaines relations entre les coefficients de Fourier de deux fon-
ctions. Enfin, le travail [12] apporte la construction d’une assez vaste
classe de fonctions définies dans lespace & 3 dimensions et dont les inté-
grales étendues aux surfaces sphériques de rayon arbitraire ou dans leurs
intérienrs s’annulent, pourvu que l’origine des coordonnées se trouve
3 la surface ou & intérieur de ces sphéres. Une construction analogue se
laisse réaliser sur le plan pour les fonetions de 2 variables réelles.

*

La mort du professeur Witold Wolibner l’emporta au cours du tra-
vail intense & la réconstruction compléte d’un résultat de L. Lichtenstein
relevant de I’hydroméeanique (voir [14]). Le fragment de ce résultat
était tombé entre ses mains peu avant la guerre et il fut perdu pendant
les hostilités avec tous ses carnets des notes et ses manuserits. Wolibner
revenait sur ce sujet & plusieurs reprises. Finalement, en 1960, 'issue du vo-
lume 72 de ,,Mathematische Zeitschrift”, consacré & la mémoire de L. Lich-
tenstein, le décida & s’acquitter définitive ment de ce qu’il eroyait tre son
devoir envers celui qui avait tant mérité du développement de la hydro-
méeanique. Malheurenusement, le troisiéme aceds fort grave de l’angine de
poitrine, d’ailleurs attendu par lui avec eérénité et sans peur, interrompit
son travail presque terminé. C'est que le professeur Wolibner ne se préoe-
cup ait pas trop des conseils des médecins qui Iui défendaient tout sur-

- iom®

WITOLD WOLIBNER 359

menage. Il souriait avec bonhomie 4 leurs conseils toutes les fois qu’il se
trouvait en face des problémes qui Iintéressaient ou des devoirs qu’il
s’agissait d’accomplir. Il les accomplissait, en effet, toujours avec un
extréme soin et une exactitude irreprochable.

Le bagage scientifique de Witold Wolibner ne peut étre mesuré
par le nombre de ces publications. Maints résultats dus & lui sont restés
inédits, Pautocriticisme démesuré de leur auteur les ayant condamné
4 P'oubli. Son attitude envers ses résultats, faciles & son avis, et Phabitude
de les passer sous silence lui ont valu 'opinion d’un mathématicien ne
s’occupant que des problémes difficiles. Cependant il travaillait sur eux
sans bruit qu’il détestait et cherchait & éviter.

Ses cours, quand il pouvait encore les faire, étaient toujours d’une
rare originalité, médités & fond et scrupuleusement préparés. Ils passaient
pour difficiles et exigeaient un effort actif des auditeurs.

Contraint & ne pas sortir et souvent méme 4 garder le lit pendant
de longues semaines, Witold Wolibner continuait, malgré tout, son acti-
vité didactique et plusieurs travaux de licence prenaient chaque année
naissance sous sa direction magistrale. Les séminaires pour ses disciples
avaient lieu dans sa chambre privée. Plein du criticisme envers lui-méme,
il était particuliérement indulgent envers ses éléves. Il apprenait avec
joie leurs résultats, les aidait & développer leurs propres idées, en amélio-
rait les unes et en suggérait d’autres. Il serait juste de faire signer éga-
lement de son mom un bon nombre de travaux de ses éléves.

De caractére trés droit, simple et serein, opposé & des compromis,
réagissant & tout mal et privé de toute trice de pose ou de présomption,
il était un patriote ardent et un connaisseur excellent de ’histoire de son
pays. La perte d’un tel homme de science et homme tout court est parti-
culiérement douloureuse pour les mathématiciens polonais.
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Né le 27 décembre 1927 & Varsovie, Jan Zamorski acheva ses études
secondaires au lycée clandestin de la ville de Zywiee sous 'occupation
allemande de 1939-1944. En 1946 il g’inscrivit & 1’Ecole Polytechnique
de Varsovie qu'il quitta en 1948 pour la Faculté des Mathématiques,
Physique et Chimie de 1'Université et RKcole Polytechnique de Wroclaw
(alors institution commune).

Devenu assistant des mathématiques & cette Faculté en 1950, il y
fut nommé adjoint en 1956, tout en travaillant simultanément & 1’Insti-
tut Mathématique de 1’Académie Polonaise des Sciences. En 1961 il obtint
le grade de docteur des sciences mathématiques et physiques & 1’Univer-
sité de Wroclaw, ayant soutenu sa thése [4] (Y) sur quelques propriétés
extrémales des fonctions étoilées II mourut subitement — et appa-
remment en pleine santé — le 28 décembre 1961 & Wroclaw; presque
4 la veille de son agrégation.

La plupart des 13 travaux du docteur Jan Zamorski se rapporte aux
estimations des coefficients des fonetions analytiques univalentes et aux
problémes qui 8’y rattachent. Ce furent bien les questions qui intéressaient
vivement le professeur Witold Wolibner dont le docteur Jan Zamorski
était I'un des éléves.

Soit
(1) S0 =iyt B o >t
une fonction arbitraire étoilée, c'est-d-dire transformant d’une fagon
conforme l'extérieur du cercle-unité en une région étoilée au point oo,
done contenant, avec chacun de ses points, le rayon qui l'unit au
point co. Posons

vely = ap 1y, pour k=0,1,...

() Les numéros entre crochets somt ceux des ,,Publications mathématiques
de Jan Zamorski”, ce fasciculs, p. 364.
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