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Remarque sur le travail précédent de T. Nagell
par

A. ScHINZEL (Varsovie)

Dans le travail [3] qui précéde T. Nagell demande quels sont pour
un nombre 7 donné quelconque les polyndmes, dont tous les diviseurs
premiers sont de la forme ni--1, abstraction faite d’un nombre fini des
cas. Il suffit évidemment de résoudre ce probléme pour les polynémes
irréductibles. Nous allons démontrer

THEOREME. Soit n un nombre naturel quelconque, ¢, une racine pri-
mitive de degré n de Vunité et soit G(z) un polyndme irréductible. Afin que
tous les diviseurs premiers de G(w), abstraction faite dun nombre fini des
cas, soient de la forme ni-+1 i faut et il suffit que

(%) G(z) = aN(H(m)),

o H (@) est un polyndme & coefficients du corps Q(Ln)y N est la norme dans
ce corps et a est unm nombre rationnel.

Démonstration. Nécessité. Soit 6 une racine de G et soit & = Q(6)
le corps engendré par 0. Les nombres premiers, qui ont un facteur premier
idéal de degré 1 dans k sont des diviseurs de G (z), donc étant de la forme
nt+1 ils se décomposent complétement dans le corps @ (¢,). En vertu du
théoréme de Bauer ([1], voir [2], lemme 3) Q(Z,) est contenu dans k.
La condition (%) résulte maintenant du lemme 2 de [2] aprés la substi-
tution J = Q(£,).

Suffisance. Posons dans le lemme 1 de [2] f(z) = G(w)/a, K
= ({¢n). Les hypothéses étant satisfaites il en résulte que tous les
diviseurs premiers suffisamment grands de G(x) se décomposent dans K
en facteurs premiers idéaux de degré 1. Ceci veut dire que ces diviseurs
sont de la forme ni4-1, q.e.d.

Dans le méme ordre d'idées on peut démontrer le théoréme plus
géneral suivant:

Soit J un corps Bauerien (cf. [4], p. 333) et soit G(x) un polynéme
irréductible. Afin que tous les diviseurs premiers de G(w), abstraction faite
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un nombre fini des cas, aient un facteur premier idéal de degré 1
dans J, il faut et il suffit que
G(x) = oN (H (v)),

o H(x) est un polyndme & cocfficients de J, N est la norme dans J et
a est un nombre rationnel.

La propriété des corps Baueriens éxprimée dans ce théoréme est Gauss sums over finite fields of order 2" *
caracteristique: pour les autres corps p.ex. QW 20_05(27:/7)) (cf. [47, p. 335)
le théoréme est en défaut.

by
L. Carurrz (Durham, North Carolina)
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i<j<m

1<
denote a quadratic form over . If
m
yi= Doga;  (cyeF, leyl #0)
=1

and

Q@1 oy @) = Q1 (Y1y s Ym),
the quadratic forms @ (x) and Q,(y) are equivalent. Dickson ([2], p. 197)
hag proved that if ¢ (#) is not equivalent to a form in fewer than m in-
determinates then it is equivalent to either
(1.2) Yot Yalat oo FYuslmortYm
when m is odd or to one of the forms
(-1-3) @ :V1y2+?/3y4+ e +ymﬁ1ym
or

(1.4) Yoot oor FYnosYmst+ Yot :’/m-—lym'l"/sy%n
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