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pumbers with at most & prime factors, where k depends on 7, and k — oo
when 7 - co. Bg. & =8 if 7 7.02.
We take now {a,} = {p+2},f(m) = mg~'(m), where p runs over
the primes in the interval [z, 2+y]. Then N <<y, ¢ = 67",y = p67% and
1 6+ 4c

7=

f deb+20—1—do

When 0 — 1, then v — 6+ 4e+ 2 << 7.02. So 6(8) < 1. The second assertion
of Theorem 3 follows also immediately.

15. We remark finally that Theorem 2 is applicable to several other
problems. T.g. it is possible to estimate the differences between “short”
gaps between prime numbers, along the lines of the paper of Bombieri~
Davenport [3]. Also it can be proved that every large even number is
representable as a sum of twe almost equal integers, one of which is
2 prime and the other has & finite number (< 8) of prime factors,
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Transformationen (Corrigendam)
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Frirz Scaweiser (Wien)

Wie ich erst nach Drucklegung von [2] bemerkte, ist der Beweis
von Satz 5 unrichtig. Die Abschitzung von der dritfletzten Zeile zur
vorletzten Zeile auf p. 6 ist grob fehlerhaft. Es soll hier ein neuer Beweis
gegeben werden, der lediglich eine kleine Zusatzvoraussetzung, nimlich
0 < m < Fo(w) < M auf B verlangt. Da die Eindeutigkeit aus bekannten
Bétzen der Hrgodentheorie ohnedies folgt, werden wir Teil (b) von p. 7
an, neu beweigen.

Wir zeigen alzo: Eg sel f,(2) gegeben mit

t<mg fu(w) <M,
[fo(@)—So(y) < N llo—yll.

Definiert man rekursiv

forr(®) = D fs(Va) 43(2)

“so gilt

|fo(w)—ae(®)] < ba(s)
WO 6 = { folz)dr und b = b(f,) eine Konstante ist.

Zuuaoh%t folgern wir:

(a) fo(w) p—'Zfﬂ(Vi'cl g )/-1!.::1 ns(’ﬂ).

(b} |fe(w)—Fs(y)| < Ny|lp—y| mit einem passenden N, > N, una.b—
hingig von s. Der Beweis ist in [2] aul p. 7.

(¢) Da 0~ < o(@) = € ist 0y 0(w) < fo(#) < 6p0(w) und daber 0 < m,
< folow) < M, gleichmifig in s mit m, <m < M < M.

(d) gfa(w) dw = :3f fo(@)dr = a

{e} Aus (¢) folgt nun

gofs(m) < fs |.t(93 < Gofe(w

mit 0 < g, < @, gleichmifig in ¢ und ¥,
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(f) Wir bilden nun
g (@) = fore(@}— 0ofs(@),
wal) = Gofs(2)—fore(2),

@s und v, erfilllen bei festem ¢ wiederum die Rekursionsgleichungen.
Weiter ist

9s(2) = 3 0o Vi 1, @) iy ey} > 072 X () A( By ),

WO % = Vi 52
Terner setzen wir

[rol@rds = X p(w)1(Bsy.0)

mit einem u'eBy, p durch Anwendung des Mittelwertsatzes. Daher ist

(@) =0 [go@)de > 071 3 o) po (W)} A(Bey 1)
R

Mit,Hi_lfe von (b} sieht man -
lpo(u)— o (w')| < NypJu—w'|l

wobei N, > N,(14g,) unabhingig von s und ? gewihlt werden — und.
auch so, daB es flir den Sehritt (g) wieder paBt. Daraus erhilt mam

po(@) > 07 [ o) do— 0;5(s)
B -
d.h, ' '
Jost(®)— gofs () > 0—2(1“‘90)‘“—033(8) und fs+t(m) >fa{m)'9'1'
mit g; = gy a+ f(s) wo s ' :

a=1 1 und p(s) =

@ es -
oiar, ~my O

Fiir 5 3> 8, ist bestimmt §(s) > 0 und damit g, > 0.

a
~ o, <
Analog wird: _
'GOfs(m)—faM(w_) > G_E(Go—“ La—e,o(s), Jepr(@) < fola)- Gy
mit ¢y = Gy v+ 8(s8) wo ‘ L

@ . ) ’ & . Cy
== ] - ee— == 1 ] = s - .
¥ M, a << und (e CTILL + 78 a(8)

(g) Aus gofe(w) < fars(®) < Gofs(@) folgt daher
9.fs(®) = foya(@) < G1fe ().

icm

"
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Wiederholen wir den Schritt (f) mit den neuwen Konstanten 1, @, stath
9o, @ gelangen wir zu

g2 = g10+-f(8) = a?gy+ (s} {a+1),
Gy = Gry+6(s) = y*Go+ 5(s) (y+1)
mit gofe(@) < fore(®) < Gyfo() gleichmiBig in ¢ und ¢ (eventuell s > &) -
(b) Durch Tteration kommt man zu
grf&(m) \<-.fs+i(w) *-<-, Grfa-($)

miti gr = ago+FN{a" .. L 1), 6 = ¥ G+ ()" ..+ 1),
Da
lim g, = E“%: 1+eo(s), lUm@, = o(6)

P00 - Fp00 —y

erhalten wir

= 1+4g0(8)

sra(z)—fo ()i << bo(s)
und fiir £ -+ co
le(z)a—fi(2)] < ba{s).

Dabei setzen wir limf, () = o(#)a. Dieger Limes existiert, da die
—r00

{fz(2)} eine Cauchyfolge beziiglich gleichméBiger Konvergenz bilden.
Er ist mit; der Dichte des invarianten MaBes identiseh, da diese fast fiberall
eindeutig bestimmt ist.

(i) Man wird sich fragen, warum in [1] die Konvergenzgeschwindig-
keit lediglich o(Vs) plus einem Exponentialterm exp(—AVs) ist (diese
Aufspaltung wurde in [3] klar gezeigt). Dies scheint daran zu liegen,
dafl Kuzmin, anstatt die Folgen g;, G; direkt zu behandeln ihre Monotonie
(tbrigens nicht ganz korrekt) erzwungen hat und die Differenz dann .
behandelte.

Zuletzt sei noch auf die Arbeit [4] hingewiesen, in der eine &hnliche
Aufspaltung in o(s) und Exponentialkorrekturglied zu beobachten ist.

Literaturverzeichnis

[1] A. Ya. Khintchine, Oon'inued Fractions, Groningen 1963; oder: Ketlenbriiche,
Leipzig 1956.

(2] T.8chweiger, Metrische Theorie einer Klasso zahlentheorctischer Transformationen,
Acta Arith, 15 (1968), 8. 1-18.

[8] — Fin Huzminscher Sale iiber den Jacobischen Algorithmus, J. Reine Angew.
Math. 232 (1968), 8. 35-40.

(41 P. Sziisz, On Euemin’s theorem 1X, Duke Math. Journal 35 (1968), 8. 535-540.

Regu par la Rédaction le 15. 2. 1969




