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GHoéwnym obiektem zainteresowania klasycznego rachunku prawdopodobighstwa
jest trojka (Q, X, P), gdzie Q jest przestrzenig miarowa, X jest o—ciatem zbioréw
mierzalnych a P jest miara probabilistyczna. Zmienne losowe tworza przemienna al-
gebre A na ktorej mozna zdefiniowa¢ wartoS¢ oczekiwana E, odpowiadajaca mierze
probabilistycznej.

W niekomutatywnej probabilistyce gfownym obiektem studiéw jest algebra zmi-
ennych losowych — niekoniecznie przemienna wraz ze stanem. Przez niekomutatywna
przestrzen probabilistyczna rozumie sig pare (A, @) gdzie A jest zespolona x—algebra
z jedynka a ¢ dodatnim funkcjonatem liniowym takim, ze @ (1) = 1. Niekomutatywna
zmienna losowa to po prostu element X € A. Przez rozkdad takiej zmiennej bedziemy
rozumie¢ momenty @(X™), n = 0,1,.... Poniewaz cigg mommentéw jest dodatnio
okreslony, istnieje miara probabilistyczna p na prostej taka, ze @ (X™) = [ x™du(x).

Przy pomocy niezalezno$ci mozna zdefiniowac splot miar — jest to miara odpowiada-
jaca dodawaniu niezaleznych zmiennych losowych. Ale oprécz klasycznej niezaleznoci
istniejg rdwniez inne rodzaje niezaleznosci:

e wolna niezalezno5¢ oraz splot wolny H, wprowadzony przez Voiculescu,
e boolowska niezaleznost wraz z odpowiadajacym splotem ¢,
e warunkowo wolna niezaleznos¢ i splot[<l par miar.

Dla par miar o zwartym noéniku takich jak wyzej (wq,v1), (12,v2) splot warunk-
owo wolny jest para miar

(&,n) = (1, v1) & (m2,v2), (1)

gdzien = -vq B, jest wolnym splotem Voiculescu miar vy iv;.
Interesuja mnie odwzorowania T miar probabilistycznych w, v takie, ze jesli napiszemy

(&) = (1, TW)E (v, Tv),



to
n=TEe. (2)

Dla takich odwzorowah mozemy za pomoca splotu warunkowo wolnego zdefiniowat
nowy, 4aczny splot B :

v = (u, TwE (v, Tv).

Bozejko postawit problem, aby znaleZ wszystkie takie odwzorowania — dtugo znanym
przyk#adem byta t—deformacja oraz jej uog6lnienie, (a, b)-deformacja. Ostatnio Oravecz
podat pare nowych przyktadéw.

Je$li odwzorowanie T jest odwracalne, to mozemy zdefiniowa¢ nowy, 4aczny splot
w inny sposaéb, jako deformacje splotu wolnego

wBTv =T Y (TuBETv).

Gdy T jest zar6wno odwracalna i spednia wiasnéc (2), to obie definicje sa réwnowazne.
W tym referacie zajmuje sie kilkoma przyktadami odwzorowan, ktére dajg nowe,
+aczne sploty.



