Analiza matematyczna IV. Kolokwium 1. Zestaw A. 21 IV 2026

Zadanie 1. Niech i bedzie miara na o-ciele zbiorow generowanych przez rodzine przedziatow
{(—00,b]: b e Q}itaka, ze u((—oo,b]) = b* dlab € Q.. Podaj przyktady zbioréw mierzalnych
miary p-zero. Czy istnieje zbiér mierzalny miary j-zero o niepustym wnetrzu? Oblicz pu([2, v/5)).

Zadanie 2. Niech A, B C R beda zbiorami mierzalnymi. Wykaz mierzalnosé¢ funkcji f: R — R

danej wzorem
f2) = (xa(z) + 32O dla 2 €R.

Zadanie 3. Oblicz calke
d
[ f@)du(a).
gdzie A = ([0,4]\ Q) UN, f(x) =27 + 37, = M\ + 372, 6%

Zadanie 4. Oblicz ttumaczac przejécia graniczne

oo X 1
/0 ;@X[ﬁ7%ﬂ](l‘)d)\1(x).
Zadanie 5. Zbadaj zbieznos¢ ciggu funkcyjnego
fa(z) = \/ﬁX[o,%](xA‘)

w przestrzeniach LP[0,1], 1 < p < 00, a takze prawie wszedzie.

Analiza matematyczna IV. Kolokwium 1. Zestaw B. 21 IV 2026

Zadanie 1. Niech p bedzie miarag na o-ciele zbioréw generowanych przez rodzine przedzialéw
{(—o0,c]: c € Q. }itaka, ze u((—oo,c]) = * dla c € Q.. Podaj przyktady zbioréw mierzalnych
miary p-zero. Czy istnieje zbiér mierzalny miary p-zero o niepustym wnetrzu? Oblicz p((v/3,5)).

Zadanie 2. Niech A, B C R beda zbiorami mierzalnymi. Wykaz mierzalnosé¢ funkcji f: R — R

danej wzorem
f@) = (xalx) + 20" dla zeR.

Zadanie 3. Oblicz calke
d
J f@)du(a).

Zadanie 4. Oblicz tltumaczac przejscia graniczne
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Zadanie 5. Zbadaj zbieznos$¢ ciggu funkcyjnego

fal@) = 0P 1(a?)

w przestrzeniach LP[0,1], 1 < p < oo, a takze prawie wszedzie.



