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Analiza matematyczna IV. Poprawa kolokwium I. Zestaw A. 16 VI 2026
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Zadanie 1. Niech X = N i niech p*(A4) =
Udowodni¢, ze p* jest miarg zewnetrzna. Wyznaczy¢ rodzing zbioréw mierzalnych.
Zadanie 2. Niech f,,: R — R, gdzie n € N, beda funkcjami ciagtymi. Zbadaj, czy zbioér
A= {zx € R: clag (fn(x)) jest zbiezny do liczby nieujemnej}

k=0

jest mierzalny w sensie Lebesgue’a.
Zadanie 3. Oblicz catke / f(z)du(z), gdzie A = (R \ Q) UN,
A
f(x) = e " cos(mx) + X0 (2)2°, =X+ 2",

/2 2 ncos(nx
[ 3 et g o)
o = 3

Zadanie 4. Oblicz ttumaczac przejécia graniczne
Zadanie 5. Zbadaj zbieznos¢ ciggu funkcyjnego
" x
fo(z) =24 2"xo(z) + - + 26/@[07%}(952)
. Udowodni¢, ze

w przestrzeniach LP[0,1], 1 < p < oo, a takze prawie wszedzie.
ﬁ jeSh 4 < oo, A g X

Analiza matematyczna IV. Poprawa kolokwium I. Zestaw B. 16 VI 2026
1 jedli A=o00, AC

Zadanie 1. Niech X = N i niech p*(A) {
w* jest miarg zewnetrzna. Wyznaczy¢ rodzing zbioréw mierzalnych.
Zadanie 2. Niech f,: R — R, gdzie n € N, beda funkcjami ciagtymi. Zbadaj, czy zbiér
A= {x € R: ciag (fn(x)) jest zbiezny do liczby niedodatniej}

jest mierzalny w sensie Lebesgue’a.
Zadanie 3. Oblicz catke / f(z)du(z), gdzie A = (R \ Q) UN,
A
k=0

f(x) = e " cos(mx) + Xo,10(7)3",

/2 & n cos(nx
/ S0 esr) gy .
0 n=0 4

Zadanie 4. Oblicz ttumaczac przejécia graniczne

., T
fu(z) = 2° + nxo(z) + — {‘/EX[O’%}(QQ)

Zadanie 5. Zbadaj zbieznos¢ ciggu funkcyjnego

w przestrzeniach LP[0,1], 1 < p < oo, a takze prawie wszedzie.



