Przykladowe zadania z analizy matematycznej I'V. Czes¢ 11.
Zadanie 18. Oblicz catki /A (@) du(z), gdzie:
1. A:==Ry, f(z):=2% p:=0_9+ 26 + 36;
2. A= (2,4, f(z)=Ilnz, p== izlnan;

n=0

3. A:=R, f(z)=(1/3)", pu:= i P
n=0

On;

S|

4. A:=R,, f(x)=-cos(mx), p:= i
n=1

5. A:=1[0,7/2], f(z)=cosz, p:=A+>_ 0O

n=0

©
6. A=R, f(z)=lelexp(=le]), pi=X+ Y b
n=1

Zadanie 19. Zbadaj, czy skonczone sg catki / f(x)du(x), gdzie:
A

1. A:==Ry, f(x):=exp(—z)sin(z* +cos(z)), u:= i 2"0,;
n=0
1
2. A= [17 00)7 f(fL’) = Sligig)7 M= AL

3. A=Ry, f(z)=1/z, p:=> 6,
n=1

Zadanie 20. Oblicz granice:

1. i 2—k(2+1/n);

lim
n—oo
k=0

2 Jm > & (HHHH{W),
n—oo n

k=0
. . 0 .
Zadanie 21. Oblicz pochodne &/ ft,x)du(z), gdzie:
A
1. A:=11,2], f(t,z):=a"cos(2mta®), p:= A
2. A=Ry, f(t,z):=exp(te), p:=>y —.
Zadanie 22. Oblicz granice catek:

2
1

1. lim <:U + > dXo(z,y), gdzie A jest tréjkatem o wierzcholtkach (1,1), (2,1), (1,2);
ny

n—oo J A

r+y

2. lim (1—|— ) e TV dNs(x, y, 2),
n—oo B

n
gdzie B :={(z,y,2): 0<z+y<1, 2>0, x >0, y >0}



2
3. lim [ msin (az‘yz) exp ¥ z o dAs(x,y, 2),
c n? 2

n—oo

gdzie S := {(x,y,2): >0, y >0, z > 0}.

4 lim <1+<
n—oo D

Zadanie 23. Obliczy¢ normy LP[0,1], 1 < p < oo, dla funkeji:

T +y

> >xd)\2(:13,y), gdzie D :={(z,y): 1<z <2; —1l<y—x<l1}.

L f(z) = a?
2. f(x) = cX[p(2), gdzie 0 < a < b < 1;
3. fz) = exp();

4 f(2) = |z —1/2)

Zadanie 24. Zbadaj zbiezno$¢ ponizszych ciagdéw funkeyjnych w przestrzeniach LP[0,1], 1 <
p < 00, a takze wedtug miary oraz prawie wszedzie:

1. fn<l’> = \/EX[O,l/n](x>7

Xz

2. fu(x) := cos <72T + )

n



