Przykladowe zadania z analizy matematycznej IV. Czes¢ 1V.
Zadanie 40. Oblicz podane calki krzywoliniowe niezorientowane [ f du jesli:
1. f(x,y) = xzy i I' — punkty o obu wspdlrzednych niewymiernych nalezace do brzegu
kwadratu |z| + |y| < 1;
2. flz,y) = Va2 +y?iT — okrag 2* +y* = 2u;
3. f(z,y,2) =z +y+ 21 — brzeg tréjkata o wierzchotkach (1,0,0), (0,1,01 (0,0, 1);
4. f(x,y,z) = 2?2 i I — okrag powstaly z przecigcia sfery 2% + y? + 2% = 1 i plaszczyzny
Yy =x.
Zadanie 41. Oblicz podane calki powierzchniowe niezorientowane [y, f dj, jesli:
1. f(z,y,2) = xz i ¥ — plat o przedstawieniu parametrycznym x = vcosu, y = vsinu,

z=vdlaue|0,7],vel34];

2. f(x,y,2) = xyz i ¥ — cze$¢ plaszcezyzny = + y + z = 1 potozona w pierwszym oktancie
uktadu wspotrzednych;

3. flw,y,2) = 2% + 2218 — czedé sfery 22 + y? + 22 = 4 odcieta plaszczyznami z = 0 i
z=1.

4. f(x,y,z) = xyz i ¥ — powierzchnia y* = z odcigta plaszczyznami 2 =0, z =4 iy =1,
Yy =2.
Zadanie 42. Oblicz podane caltki krzywoliniowe zorientowane [w z 1-form w po krzywej I'
jesli:
1. w(z,y,2) =yzdr —xzdy +xydz, T :x=¢', y=e3 z=e"" gdziet € [0,1];

2. w(r,y,2) = (r+ 2)de + (z+y)dy + (y + z)dz, T jest brzegiem trojkata o kolejnych
wierzchotkach (2,0,0), (0,2,0), (0,0,2);

3. w(z,y) = 3z + 2y) dv + (2 — y) dy, T jest tukiem sinusoidy y = sin %F skierowanym od
punktu (0,0) do (1,1).
Zadanie 43. Wyznaczy¢ wersory normalne do danej rozmaitosci we wskazanych punktach:
L. z= V z? + y27 (_374a 5);
2. z=a%—y% (2,—-1,3).
Zadanie 44. Oblicz podane calki powierzchniowe zorientowane [y, w jesli:
1. w(z,y,2) = xdyANdz+ydz Ndx+zdx Ady, ¥ — gbrna strona powierzchni z = 1 — 2 —y?
odcietej ptaszczyzna z = 0;

2. w(r,y,2) = (x+y)dy Ndz+ (y+ z)dz Ndx + (2 + x) dz A dy, ¥ — dolna strona czesci
plaszczyzny x + y + 2 = 1 odcieta ptaszczyznami x =0, y =0, z = 0;

3. w(z,y,z) =xdy Ndz+ydz Ndx + zdx AN dy, ¥ — zewnetrzna strona powierzchni walca
22 =1 — 2% zawartego miedzy plaszczyznami y = —2, y = 1;

4. w(x,y,2) = xdy ANdz + y*dz A dx + z3dx A dy, ¥ — zewnetrzna strona powierzchni
szeScianu ograniczonego ptaszczyznami r = +1, y = £1, z = +1.

Zadanie 45. Obliczy¢ strumienie podanych pél wektorowych F' przez wskazane powierzchnie
PIK
1. F(x,y,z) = (z,—x,y), ¥ — gbérna strona plaszczyzny 3z + 6y — 2z = 6 odcietej plasz-
czyznami uktadu wspotrzednych;

2. F(x,y,2) = (v,x +y,z — x), ¥ — zewngtrzna strona sfery z? + y? + 22 = 4 lezaca w
pierwszym oktancie uktadu wspotrzednych.



