Przykladowe zadania z analizy matematycznej IV. Czesé VI.
Zadanie 50. Rozpatrzmy w R3 forme
w = x1dxy N\ drg — 2o f(29)dxy A drs — x3f(x9)dxy A ds,

gdzie f € CY(R), f(1) = 1. Znalez¢ te f dla ktérych istnieje forma w; = P(x)dz; + Q(z)dzs
taka, ze P(x1,22,0) = Q(x1,22,0) = 0,dw; = w i dla nich obliczy¢ [,qwi, gdzie

S =A{(x1,22,23) 1 2} + x5 +a5 =1, V2rs > 1}.

Zadanie 51. Niech funkcja f ma gradient na obszarze V' C R3 i niech pola wektorowe
F,.G:V C R®* — R3 beda rézniczkowalne na tym obszarze. Wykaz, ze zachodzg woéwczas
WZOTy:

1. rot (aF + bG) =arot F + brot G, gdzie a,b € R;

2. rot (fF) = (grad f) x F' + frot F.

Zadanie 52. Niech funkcja f: V C R® — R oraz pola wektorowe F,G: V C R?® — R3 beda
rézniczkowalne w sposob ciggly na obszarze V C R3. Wykaz, ze zachodza wéwczas wzory:

1. div (aF + bG) = adiv F' + bdiv G, gdzie a,b € R,
2. div (fF) = (grad f) o F' + f div F;

3. div(FxG) —Gorot F — ForotG.



