Egzamin z analizy matematycznej I. Zestaw A. 5 11 2024.

Imie 1 Nazwisko: ... Numer indeksu: ........c.c.cc.....

Zadanie 1. Znajdz najmniejsza liczbe naturalng ng spetniajaca warunek z definicji granicy ciggu

Ve>0 3dng Yn>ny |a, —g| <e,

2n+10 c = 1
3n+270 %

gdzie a, = ig= lim a,.

10 n—00

Zadanie 2. Zbadaj zbieznos¢ ciagu (a,) zdefiniowanego rekurencyjnie jako

6
Qpy1 =0 — —, gdzie ag > 2 jest dane.

Jezeli ciag (a,) jest zbiezny, to policz jego granice.

Zadanie 3. Oblicz korzystajac z definicji pochodna funkcji f w punkcie o = 0 bez uzywania reguty
de I'Hospitala, jesli
f(x) = 32° + 2x|x| — 2 + 3.

Zadanie 4. Wykaz, ze funkcja f(z) = sin(2cos(x) + 3) jest funkcja lipschitzowska ze stala 2, tzn
spelnia nier6wnosé |f(z) — f(y)| < 2|z — y| dla wszystkich z,y € R.

Zadanie 5. Wyznacz wartos¢ najmniejsza i najwieksza funkcji

fx)=z-e%?* dla ze[-1,5].

Zadanie 6. Oblicz granice funkcji
. sinz —=x
lim ———.
=0 tgxr —



Egzamin z analizy matematycznej 1. Zestaw B. 5 II 2024.

Imie 1 Nazwisko: ... Numer indeksu: ........c....cc......

Zadanie 1. Znajdz najmniejsza liczbe naturalng ng spetniajaca warunek z definicji granicy ciggu

Ve>0 3dng Yn>ny |a, —g| <e,

gdzie a, = 3n+4 1

i €= 10 1 9= lim an.

Zadanie 2. Zbadaj zbiezno$¢ ciagu (c,) zdefiniowanego rekurencyjnie jako

6
Cni1 =5 — —, gdzie ¢y > 2 jest dane.

n

Jezeli ciag (c,,) jest zbiezny, to policz jego granice.

Zadanie 3. Oblicz korzystajac z definicji pochodna funkcji f w punkcie o = 0 bez uzywania reguty
de I'Hospitala, jesli
f(z) = 22" — z|2| + 22 + 1.

Zadanie 4. Wykaz, ze funkcja f(x) = cos(2sin(x) — 5) jest funkcja lipschitzowska ze stala 2, tzn
spelnia nier6wnosé |f(z) — f(y)| < 2|z — y| dla wszystkich z,y € R.

Zadanie 5. Wyznacz wartos¢ najmniejsza i najwieksza funkcji

f(z)=—z-e"? dla z€[-5,1].

Zadanie 6. Oblicz granice funkcji
. T —tgx
lim ———.
z=0r —sInx



