Cwiczenia z analizy wektorowej. Zestaw VIII

Zadanie 45. Obliczy¢ drugie pochodne czastkowe funkeji:
1. f(z,y)=2a¥dlaz >0,y eR;
2. u(x,y,2) = f(x +y,sin(z + 2)), gdzie f jest funkcja klasy C* na R.

Zadanie 46. Niech

[ D) dla (2,y) £ (0,0)
f(z,y) = { 6 dla (z,y) = (0,0)

Wykazaé, ze:

a) f, gﬁ, ‘gi sq ciggle na R?;

b) ;;gy, ay—a istnieja na R? i sa ciagte poza (0,0);

C) axay (0 0) # ayaz( 0).

Zadanie 47. Niech f(z,y) = ze™’ dla (z,y) € R%. Wykazaé, ze f jest dwukrotnie rézniczko-
walna oraz znalez¢é D? f(1,1)hl/.

Zadanie 48. Niech f: R? — R dwukrotnie rézniczkowalna. Wykaza¢, ze g(t) = f(cost,sint)
jest réwniez dwukrotnie rézniczkowalna oraz znalez¢ jej druga pochodna.

Zadanie 49. Policzy¢ Au = 8x2 + gy” jeshi u(z,y) = In /22 + y2.

Zadanie 50. Wyrazm operator Laplace’a A we wspotrzednych biegunowych, czyli wyrazi¢

g L(rcosa, rsina)+24 o52 £(r cos a, rsin a) przez pochodne czastkowe funkcji f(r, a) = f(r cos o, rsin ).



