Egzamin z analizy wektorowej. Zestaw A. 29 I 2019.

Imie i Nazwisko: ....cccocciiiiiiiiiniiiiiiieeee Numer indeksu: ...........oeeeeee...

Zadanie 1. Zbadac¢ ciaglosé i rozniczkowalnosé funkcji

~

z%ysin
flz,y) = % dla  (z,y) # (0,0
0 dla (z,y) = (0,0)

Zadanie 2. Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji uwiktanej y = y(x) okreslonej réwnaniem 223 + y3 — 8y = 0.
Zadanie 3. Zbadaé, czy zbiér S = {(z,y,2) € R® : 22 + 2% + 322 = 9, 4z — 2y — z = 0} jest rozmaitodcia.
Jedli tak, to wyznaczy¢ jej wymiar oraz znalezé T'(p, S) 1 N(p, S), gdzie p = (1,2,0) € S.

Zadanie 4. Znajdz ekstrema funkcji f(z,y) = 2% + 2y — y? na zbiorze F = {(z,y) € R* : |z| + |y| < 2}.

Zadanie 5. Napisaé¢ wzor Taylora do pochodnych rzedu 2 wzgledem punktu (2,1) dla funkcji f(z,y) =
1/4/9 — 22 — y2.
Zadanie 6. Dokonujac zamiany zmiennych na wspotrzedne sferyczne ¢, ¥ i r obliczy¢ catke

[[] 2%\/x2 + y? + 22 dedydz, gdzie U jest obszarem ograniczonym powierzchniami: z = /4 — 22 — y2, z = 0.
U

Zadanie 7. Obliczy¢ calke krzywoliniowa niezorientowana [(y? + z?y)dl, gdzie v — odcinek laczaca punkty

(1,2) i (4,4) . !

Zadanie 8. Sprawdzi¢, czy catka krzywoliniowa zorientowana nie zalezy od ksztaltu krzywej catkowania i jesli
tak to ja obliczy¢. [ (4xy® 4+ 1)dx + (62y* — ye¥) dy, gdzie yap — krzywa o poczatku A = (2,1) i koficu
YAB

B =(4,2).
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