Zadania domowe z analizy wektorowej.
Zestaw XV

Zadanie 52. (3 pkt)
Sprawdzi¢, ze wartos¢ catki krzywoliniowej niezorientowanej nie zalezy od parametryzacji na
przykladzie calki [ 22y ds, jedli v jest krzywa opisang réwnaniami:

v

1. x(t) = 2cos(—t), y(t) = 2sin(—t), gdzie t € [3F, 27];

2. x(t) =t, y(t) = V4 — 12, gdzie t € [0,2].

Zadanie 53. (po 2 pkt)
Obliczy¢ podane catki krzywoliniowe niezorientowane po wskazanych krzywych:

1. [zyds, gdzie v — brzeg kwadratu |z| + |y| < 1;
5

2. [ ds, gdzie v — odcinek taczacy punkty (1,1,1)1 (2,3,4).
5

Zadanie 54. (po 2 pkt)
Obliczy¢ podane caltki krzywoliniowe zorientowane z pola wektorowego F' po krzywej v dla

L F(.I‘,y) = (ya —ZE'Q), Y kI‘ZYW& .T(t) =1, y(t) = %tzv gdZie te [072]7
2. F(z,y) = (x+y,x—y), v — krzywa z(t) = 2cost, y(t) = 4sint, gdzie t € [0, F].

Zadanie 55. (po 2 pkt)
Sprawdzi¢, ze podane calki krzywoliniowe zorientowane nie zaleza od ksztattu krzywej catko-
wania i nastepnie obliczy¢ je:

1. [2zy®dx + 32%y* dy, v — krzywa o poczatku A = (—2,2) i konicu B = (—1,0);
2!

2. [ysinxdr — cosx dy, v — krzywa o poczatku A = (0,1) i koncu B = (7w, —1).
2!

Zadanie 56. (po 2 pkt)
Korzystajac z twierdzenia Greena obliczy¢ podane calki krzywoliniowe zorientowane po krzy-
wych dodatnio zorientowanych wzgledem swego wnetrza:

1. $(1 —2Hyde + z(1 +y?) dy, v — okrag 2% + 3> = 1;
Y

2. $(2® +y)dz + (z + y?)dy, v — brzeg trojkata o wierzchotkach A = (1,1), B = (3,2),
ol

C = (2,5) zorientowanym dodatnio.



