Zadania domowe z analizy wektorowej.
Zestaw IX

Zadanie 30
Obliczy¢ drugie pochodne czgstkowe funkcji:

L. f(z,y) = arctg £ (1pkt),
2. f(z,y,2) =¥ (2pkt).

Zadanie 31.
Niech f — funkcja dwukrotnie rézniczkowalna. Znalezé pochodne czgtkowe drugiego rzedu:

Lou(z,y) = f(x +y,2y) (1pkt),

2. u(z,y,2) = flx,zy,zyz) (2pkt).
Zadanie 32. (po 1 pkt)
Znalezé Awu, jesli:

L u(z,y,2) =2 +1y° + 23 — 3ayz,

1

2. u(x,y, Z) = W

Zadanie 33. (2 pkt)
Pokazaé, ze jesli funkcja dwukrotnie rézniczkowalna f = f(z,y) spelnia réwnanie Laplace’a
(tzn. Af = 0) to réwniez u(z,y) = f(1, =1,7) spelnia to réwnanie.

Zadanie 34. (po 2 pkt)
Niech ¢, 1) — funkcje dwukrotnie rézniczkowalne. Wykazaé, ze:

1. u(t,z) = ¢(x — at) + Y (x + at) spelia réwnanie
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2. u(z,y) = zo(x + y) + y¥(x + y) spelia réownanie
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