Cwiczenia z analizy wektorowej. Zestaw I

Zadanie 1. Narysowac¢ podane zbiory i sprawdzié, czy sa one: ograniczone, nieograniczone, otwarte, domkniete.

Znalezé: zbiér punktéw skupienia, zbidr punktéw izolowanych, wnetrze, domkniecie i brzeg podanych zbioréw.

1. y) €R%: —1<2<3, y=0},

2. B={(z,y) € R?: 22 + 42 > 4},
y) € R?: |zy| < 1},

y)

eR?:0<z? +y? <4}U{(2,2)}.
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6. F={(-1)"(1+1):neN}
Zadanie 1,5. Zdefiniujmy w przestrzeni R¥ nastepujace normy:

k

Izl =) losl i [|ofleo == max |z,
P i=1,..., k

e Narysowaé kule jednostkowe w tych normach dla k = 2.

o Wykazaé, ze normy te sa réwnowazne z norma euklidesowa (dwie normy || - || i ||| - ||| sa réwnowazne, jesli
istnieja state ¢, C' > 0 takie, ze c||z|| < |||z||] < C||z|| dla kazdego = € R*.

Zadanie 2. Policzy¢ granice ciagdw:

L (T, Yn, 2n) = (%, (1+ %)”,Cosnﬂ')

2. (T, Y, 20) = (5+ (3)", 55, V/n)
Zadanie 3. Niech f(z,y): R? — R. Zbada¢ istnienie granic lim,_o(lim,_o f(z,v)), limy—o(lim,—o f(x,y)) i
lim ;) —(0,0) f(z,y) dla:

L f(z,y) = 7L

122

2. f(2.9) = mpiiamyy

3. f(z,y) = (z+y)sini sin%
Zadanie 4. Znalez¢ granice:

Tty
z,y)—(00,00) Ty

1. lim(

2. 1im(17y)—)(0,a) Slnxwy

Zadanie 5. Zbadaé ciagloéé funkcji f: R? — R zadanej wzorem:

% dla  (z,y)
= iy +x+ty ’
flz,y) { 0 dia (z.1)
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