Cwiczenia z analizy wektorowej. Zestaw IV
Zadanie 20. Niech f: R? — R? bedzie dane wzorem
flr,a) = (rcosa,rsina). (1)
Znalez¢ D1 f, Dof, matrdf i Jf.
Zadanie 21. Na co funkcja f dana przez (1) przeprowadza proste r = const i o« = const?

Zadanie 22. Niech G = {(r,a) € R?: r > 0}. Korzystajac z twierdzenia o funkcji odwrotnej
wykaz, ze funkcja f zadana przez (1) jest lokalnie réznowartosciowa. Czy jest ré6znowartosciowa
na catym G?

Zadanie 23. Niech Gy = {(r,a) € R*: r > 0, —7 < a < 7}. Wykaz, ze f zadane przez (1)
jest roznowartosciowe na Gg. Co to jest f(Gp)? Korzystajac z twierdzenia o funkcji odwrotnej
wykaz, ze funkcja g = f~! jest klasy C! oraz znajdz matr dg.

Zadanie 24. Niech f: R? — R? bedzie dane wzorem
f(z,y) = (e cosy, e siny). (2)

Jaki jest obraz f? Pokazaé, ze Jf(xz,y) # 0 dla kazdego (z,y) € R?, ale f nie jest réznowarto-
Sciowa.

Zadanie 25. Niech f zadane przez (2), a = (0,%), b = f(a), zad g — funkcja odwrotna do
f okreslona w otoczeniu b i taka, ze g(b) = a. Znalez¢ jawna postaé¢ g. Obliczy¢ df (a), dg(b) i
sprawdzi¢, czy matr df(a) = [matr dg(b)] ™.



