Cwiczenia z analizy wektorowej. Zestaw V

Zadanie 26. Znalez¢ dyfeomorfizm pewnego przedziatu otwartego P C R? na obszar G C R?
i narysowaé ten obszar jesli:

1. G={(z,y) e R?: 2? <y < 22?, 1 <zy <2}

2. G = {(x,y) € R2: (g)2+ (5)2 < 1\ {(2,0): 2 <0}, a,b > 0.

Zadanie 27. Wykazaé, ze odwzorowanie ®(r,«, 3) = (rcos 3 cosa,rcos sina,rsinf3) jest
dyfeomorfizmem przedziatu P = {(r,a,5) : r >0, -7 < a < 7w, —7/2 < < 7/2} na
R3\ {(2,0,2) : = <0}.

Zadanie 28. Znalez¢ macierz rozniczki dyfeomorfizmu odwrotnego wzgledem dyfeomorfizmu
sferycznego ® z poprzedniego zadania.

Zadanie 29. Pokazaé, ze odwzorowanie ¢(x,y) = <\/1+m2+ -, \/1+by2+ 2), gdzie a,b > 0, jest
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dyfeomorfizmem R? na obraz ¢(R?). Znalez¢ ten obraz.

Zadanie 30. Zbada¢, czy odwzorowanie ¢: R — R? jest dyfeomorfizmem i czy jego przeciw-
dziedzina jest tukiem otwartym, jesli:

L. o(t) = (3,19, t € R;
2. p(t) = (t, V1), t e R;
3. p(t) = (t3,tY), t e R.

Zadanie 31. Wykaza¢, ze odwzorowanie ¢(t) = (cost,sint,t) jest dyfeomorfizmem. Jak wy-
glada jego przeciwdziedzina ¢(R)?



