Funkcje uogdlnione
Zestaw ¢éwiczen nr 1

et dla t>0

0 da t<0 Wykaz, ze h(t) € C*(R).

Zadanie 1. Niech h(t) = {

Zadanie 2. Znalez¢ nos$nik podanych funkeji. Ktére naleza do klasy C5°(R™)?

oy = [ RO —e) @ <1
0 dla |z|>1"
(J)) = h(xl + 2 + 373),
=h((1—2*)(1-y?),
z2+2y24+1
d) qla,y) =4 7> dla @420 <1
0 dla 22+2y%>>1

Zadanie 3. Wykazaé, ze dane funkcje zbiegaja do §(z) przy et — 0:

1 €
a') 7 x24e2”?
b) L sin Z,
T g
-

1
¢) 2y ¢ !

Zadanie 4. Pokazaé, ze szereg Zz'ioo ard(x — k) jest zbiezny w D'(R) dla dowol-
nych ag.

Zadanie 5. Niech P<=EZ (] .= Vp fj;o ST (1) dx. Wykaz, ze PSR — 0 przy
k — oo w D'(R).

Zadanie 6. Wykaza¢ réwnoé¢ (af)(x + h) = a(z + h)f(z + h) w D'(R™) dla
a € C>®(R"™), f e D'(R")iheR"

Zadanie 7. Wykazaé, ze w sensie dystrybucyjnym

a) (Inz])" =P,
b) (PLY = —PL adzic P = vp [T @2 gy

T $2
Zadanie 8. Wykazaé, ze dystrybucja u jest ogélnym rozwiazaniem réwnania:
a) zu' =1, jesli u = c1 + coli(x) +In x|,
b) zu' = P%, jesliu = ¢1 + coly(x) — P%,
o) 2w =1, jesli u = ¢; + ealy () + c36(z) — P,
d) (sinz)u =0, jesli u = S27°° __ epd(x — k).

k=—o0

Zadanie 9. Wykaza¢ r6wno$é a(z)d' (z) = —a’(0)6(z) + a(0)d(z) dla a € CH(R) w
przestrzeni D'(R).



