Funkcje uogdlnione
Zestaw ¢wiczen nr 3
Zadanie 16. Stosujac transformacj¢ Fouriera rozwiaz réwnanie:
a) —Au+u=fwR"
b) uy — Au=0w R™ x (0,00); u = g na R" x {t = 0}.
¢) uy — Au=0w R" x (0,00); u =g, us =0 na R™ x {t =0}.
Zadanie 17. Stosujac rozwiazanie fundamentalne rozwiaz roéwnanie:

uge — Au= f wR" x (0,00); u = ¢, us =1 na R" x {t = 0}.

Zadanie 18. Wykaz, 7e ph = ;5@ h dla ¢, h € S(R™).

(Uwaga: f(x) = (2m)" f(~).)

Zadanie 19. Wykaz, ze jesli ciag M, spehia:
(M.1) M2 < Myp_1 My dlap €N,

to ciag {In M)} jest wypukly.

Zadanie 20. Wykaz, ze jesli cigg M, spetnia:

(M.0) My =1
(M.1) M2 < My 1My dla p € N,

to MgM,_q < My dla 0<q<p.
Zadanie 21. Wykaz, ze jesli ciag M), spehnia:
(M.2)’ istnieja state A, H > 0 takie, ze M,11 < AHPM, dla p € Ny,

2pt+q—1

to Mpyq < AYH™ 2 M, dla kazdych p,q € Np.

Zadanie 22. Wykaz, ze jesli ciag M, spehia:
(M.2) istnieja stale A, H > 0 takie, ze M, < AH? min M,M,_, dla p,q € Ny,

0<g<sp

to spelnia tez (M.2)’.

Zadanie 23. Wykaz, ze ciagi M, = p! i N, = p” definiuja te¢ sama klase funkcji
ultrarézniczkowalnych.

(Uwaga: wykorzystaj wzér Stirlinga méwiacy, ze n! ~ 2-+/27n.)

Zadanie 24. Wykaz, ze ciag M, = (p!)*, gdzie s > 0 spelnia warunki (M.0), (M.1),
(M.2)" 1 (M.2).
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