Funkcje uogdlnione
Zestaw ¢éwiczen nr 6

Zadanie 39. Wykaz, ze dla kazdego m € N ®,, # (). Innymi stowy wykaz, ze dla
kazdego m € N istnieje p € D(R) takie, ze

+o0 +oo
/ pl)de=1 i / tFo(z)de =0 (1 <k<m).

Zadanie 40. Dla dowolnej funkcji ¢(x) € D(R) oznaczmy przez d(yp) Srednice
nosnika ¢:
d(p) == sup{[z —y| € R : 2,y € supp ()}

Zdefiniujmy dalej operator T i odwrotny T, ! nalezace do £[®, C*°] wzorami
Tap(x) = exp(1/d(¢)), T, p(a) = exp(=1/d(p)).
Wykazaé ze:
1. Ty nie jest operatorem moderowanym.

2. T, ! jest operatorem zaniedbywalnym.

Zadanie 41. Niech f(x) = xy(2) i g(z) = z_(z). Wykazaé, ze iloczyn funkcji
h(z) = f(z)g(x) jest zerowy w kazdym punkcie x € R, ale operator Tis, nie jest
zaniedbywalny, czyli [Tizg] # 0 w G(R).

Zadanie 42. Niech m € N i niech operator T, 5 oznacza iloczyn Tj,m|T}s). Wykaz,
ze chociaz ™ d(x) = 0 w D'(R), to operator Tj,m1T}5 nie jest zaniedbywalny, czyli

[Tymis)] # 0 w G(R).



