Egzamin z proceséw stochastycznych. Zadania. 5 IT 2014.

Imig 1 Nazwisko: ...

Zadanie 1. (10 punktéw) Samiczka sikorki rodzi k cérek z prawdopodobienstwem py = 0,4,
pe=0,12-(0,8)%71 (k=1,2,...). Oblicz:

a) prawdopodobienstwo, ze linia zenska danej sikorki kiedy$ wymrze

b) srednia liczbe samiczek w lini zenskiej w n-tym pokoleniu

c¢) prawdopodobienstwo, ze linia zenska skonczy sie dokladnie w 3 pokoleniu.

Zadanie 2. (15 punktéw) Rozpatrzmy bladzenie losowe z prawdopodobienstwem sukcesu p i
porazki ¢ = 1 — p z barierami w zerze i dla N = 5 startujace z k takiego, ze 0 < k < N.
Zmajdz macierz przejscia, okresl ktore stany sa chwilowe, powracajace zerowe lub powracajace
niezerowe, a takze znajdz rozklad stacjonarny. Rozpatrz nastepujace przypadki:

a) obie bariery sa pochtaniajace

b) obie bariery sa odbijajace

c) w 0 jest bariera pochlaniajaca, a w 5 odbijajaca.

Zadanie 3. (10 punktéw) Niech W; oznacza standardowy proces Wienera w R. Oblicz warto$¢
oczekiwang, kowariancje i wariancje dla procesu

Czy X, jest standardowym procesem Wienera? Znajdz rozktad zmiennej losowej X; dla kazdego
ustalonego t > 0.
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