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Warunki konieczne i dostateczne dla optymalne;j
alokacji Pareto w niecigglym modelu ekonomicznym
Gale’a

(streszczenie referatu)

W niektérych modelach ekonomicznych (np. [1], [3]) wystepuja funkcje
nieciagte. Dotychczasowe badania takich modeli koncentrowaly sie na twierdzeni-
ach o istnieniu punktéw réwnowagi. W niniejszym referacie przedstawimy
warunki konieczne i dostateczne optymalnosci w sensie Pareto dla jednego z
modeli uwzgledniajacych funkcje nieciagle.

Ponizej opiszemy uproszczong wersje modelu Gale’a z pracy [1]. Zalézmy,
ze mamy n débr Gy, Go, ..., G, oraz m agentéw ekonomicznych Ay, Ao, ..., Apy.
Zbiér débr obejmuje wszystkie rodzaje pracy i ustug, jak réwniez wszelkie
mozliwe towary i produkty. Agenci ekonomiczni sg konsumentami lub produ-
centami.

Tlo$¢ débr Gy, Ga, ..., G, dostarczanych lub konsumowanych przez agenta A;
w ustalonym przedziale czasu jest dana jako wektor

T = (Ti1,Ti 25, Tiin) € R", (1)

ktérego j-ta wspéitrzedna x; ; reprezentuje iloé¢ dobra G i jest dodatnia lub
ujemna zaleznie od tego, czy dobro G; jest dostarczane czy konsumowane. Wek-
tor ten nazywamy wigzkag towaréw agenta A;. Zbiér X; wszystkich mozliwych
wiazek towaréw (1) nazywamy zbiorem towardw lub zbiorem technologicznym
agenta A;, i =1,2,...,m.

W modelu Gale’a zaklada sie spetnienie nierdwnosci bilansowych oznaczaja-
cych, ze laczna ilo$¢ kazdego dobra skonsumowanego przez wszystkich agentéw
nie moze przekroczy¢ tacznej ilosci dostarczonego dobra:

me‘ >0, j=1,2,...,n. )
=1

W niniejszym referacie rozwazam szczegélny przypadek modelu Gale’a bez
oszczednobei, w ktérym zamiast nieréwnoéci (2) spelione sa réwnosci

in,j =0, 7=12,..,n. (3)
i=1

Uklad wektorow {x1, za, ..., T, } nazywamy alokacjq dopuszczalng, jezeli z; €
X;, 1 =1,2,...,m, i zachodza réwnoéci (3).

Zaktadamy, ze dla kazdego agenta A; istnieje funkcja uzytecznoéci f; : X; —
R, =1,2,...,m. Kazdy agent dazy do maksymalizacji swojej funkcji uzytecznosci.



Alokacje dopuszczalng {Z1, Za, ..., Ty } nazywamy alokacjq optymalng w sen-
sie Pareto, jezeli dla kazdej innej alokacji dopuszczalnej {z1, 2, ..., T, } zachodzi
jeden z dwéch warunkéw:

(a) Vi € {1,27 ...7m}: fZ(IL') = fz(fz)

lub
(b) Fi€ {1,2,.omb: fil2) < fil@).

W referacie zamierzam zastosowaé wyniki pracy [2] do wyzej opisanego mod-
elu, uzyskujac w ten sposéb warunki konieczne i dostateczne optymalnej alokacji
Pareto. Mozna to zrobi¢ bez zakladania ciagloéci funkcji uzytecznoéci.
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